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Varianta 1 (“brut force”)

Avand in vedere ca 0 < x,y < 1, wvaloarea maximd a

expresiilor a'x+b'y si c'xtd'y este a + b respectiv c + d.

Se poate forma astfel un sistem de 2 ecuatii cu necunoscutele x

ax + by =kl

si y de forma
cX +dy =k2

in care kl si k2 parcurg concomitent toate valorile naturale

cuprinse intre a+b si respectiv c+d.
Se contorizeaza numai solutiile cuprinse intre 0 si 1.

Solutia are complexitate O((atb) (c+td)) si obtine 15-20 puncte.

Varianta 2 (geometrie vectoriala si teorema lui Pick)

Sa privim perechea (axtby, cx+dy) ca pe un punct din plan.
(axtby, cx+dy) se mai poate scrie (a,c)'x + (b,d) y.
Conditia 0 < x,y < 1 se poate interpreta astfel

(ax+by, cx+dy) reprezintda un punct avédnd coordonatele in
interiorul paralelogramului cu varfurile 1in punctele (0,0),

(a,c), (b,d) si (atb,ctd), conform figurii de mai jos.

Cate puncte de coordonate naturale existd 1in interiorul
paralelogramului atatea perechi (x,y) de numere reale vor

exista.
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Se determind asadar aria acestuili paralelogram 1in doua moduri

diferite:

e Odata, folosind determinanti se obtine valoarea |ad - bc]|

e A doua oard cu teorema lui Pick care afirmd cd A = B + I/2-1,
unde B = numdrul punctelor de coordonate 1intregi de pe
laturile paralelogramului si I = numdrul punctelor de

coordonate intregi din interiorul paralelogramului.

Raméne de aflat céte puncte de coordonate naturale se afla

pe laturile paralelogramului, mai putin véarfurile.
Pentru asta avem nevoie de a determina cmmdc (a,c) si cmmdc (b,d).

Egalédnd cele doud expresii se poate determina I.



